
Trigonométrie



• Le cercle trigonométrique de centre O a pour rayon l’unité, est orienté dans 
le sens direct (ou positif) donc dans le sens inverse des aiguilles d’une 
montre. Son périmètre est 2π. 𝛼 est une mesure de l’angle orienté ( 𝑖, 𝑂𝑀)



• 𝐸𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑𝑢 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑙𝑒 𝑡𝑟𝑖𝑔𝑜𝑛𝑜𝑚é𝑡𝑟𝑖𝑞𝑢𝑒 ∶
𝑝𝑜𝑢𝑟 𝑡𝑜𝑢𝑡 𝛼 ∈ 𝑅, 𝑐𝑜𝑠 𝛼 2 + 𝑠𝑖𝑛 𝛼 2 = 1
(é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑𝑢 𝑐𝑒𝑟𝑐𝑙𝑒 ∶ (𝑥 − 𝑎)² + (𝑦 − 𝑏)² = 𝑟² )

𝐹𝑜𝑟𝑚𝑢𝑙𝑒𝑠 𝑑’𝑎𝑑𝑑𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 ∶

𝐶𝑜𝑠(𝑎 + 𝑏) = cos(𝑎) ∗ cos(𝑏) − sin(𝑎) ∗ sin(𝑏)
𝐶𝑜𝑠 𝑎 − 𝑏 = cos 𝑎 ∗ cos 𝑏 + sin 𝑎 ∗ sin(𝑏)
𝑆𝑖𝑛(𝑎 + 𝑏) = sin(𝑎) ∗ cos(𝑏) + sin(𝑏) ∗ cos(𝑎)
𝑆𝑖𝑛 𝑎 − 𝑏 = sin 𝑎 ∗ cos 𝑏 − cos 𝑎 ∗ sin(𝑏)

Cos(2𝝅+x)=cos(x) Cos(𝝅+x)=-cos(x) Cos(-x)=cos(x) Cos(𝝅/𝟐+x)=-sin(x)

Cos(𝝅-x)=-cos(x) Cos(π/2-x)=sin(x) sin(2𝝅+x)=sin(x) sin(𝝅+x)=-sin(x)

sin(𝝅/2+x)=cos(x) sin(-x)=-sin(x) sin(𝝅-x)=sin(x) sin(𝝅/2-x)=cos(x)



Cos(𝝅+x)=-cos(x) et sin(𝝅/2-x)=cos(x)



• 𝐶𝑜𝑠 2𝑎 = cos(𝑎)2 − sin 𝑎 2 = 1 − 2 ∗ sin 𝑎 2 = 2 ∗ cos 𝑎 2 − 1

• 𝑆𝑖𝑛(2𝑎) = 2 ∗ sin(𝑎) ∗ cos(𝑎)

• 𝑂𝑛 𝑎 𝑙𝑒𝑠 𝑓𝑜𝑟𝑚𝑢𝑙𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝑙𝑖𝑛é𝑎𝑟𝑖𝑠𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑠𝑢𝑖𝑣𝑎𝑛𝑡𝑒𝑠 ∶

cos 𝑥 cos 𝑦 =
cos 𝑥 + 𝑦 + cos(𝑥 − 𝑦)

2

sin 𝑥 sin 𝑦 =
cos 𝑥 − 𝑦 − cos 𝑥 + 𝑦

2

sin 𝑥 cos 𝑦 =
sin x + y + sin x − y

2



• 𝐴𝑣𝑒𝑐 𝑝 = 𝑎 + 𝑏 𝑒𝑡 𝑞 = 𝑎 − 𝑏, 𝑜𝑛 𝑎 𝑙𝑒𝑠 𝑓𝑜𝑟𝑚𝑢𝑙𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝑓𝑎𝑐𝑡𝑜𝑟𝑖𝑠𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 ∶

cos 𝑝 + cos 𝑞 = 2 ∗ cos
𝑝 + 𝑞

2
∗ cos

𝑝 − 𝑞

2

cos(𝑝) − cos(𝑞) = −2 ∗ sin(
𝑝 + 𝑞

2
) ∗ sin(

𝑝 − 𝑞

2
)

sin 𝑝 + sin 𝑞 = 2 ∗ sin
𝑝 + 𝑞

2
∗ cos

𝑝 − 𝑞

2

sin 𝑝 − sin 𝑞 = 2 ∗ cos
𝑝 + 𝑞

2
∗ sin

𝑝 − 𝑞

2



• 𝐿𝑒 𝑐𝑎𝑠 𝑎 ∗ cos(𝑥) + 𝑏 ∗ sin(𝑥) 𝑎𝑣𝑒𝑐 (𝑎, 𝑏) 𝑑𝑒𝑠 𝑟é𝑒𝑙𝑠 𝑛𝑜𝑛 𝑛𝑢𝑙𝑠

𝑂𝑛 𝑛𝑜𝑡𝑒 𝑟 = 𝑎2 + 𝑏2

𝑎 ∗ cos 𝑥 + 𝑏 ∗ sin(𝑥) = 𝑟 ∗ [
𝑎

𝑟
∗ cos(𝑥) +

𝑏

𝑟
∗ sin(𝑥)]

𝑂𝑛 𝑎 ∶
𝑎

𝑟

2

+
𝑏

𝑟

2

= 1 = cos 𝛼 2 + sin 𝛼 2

𝑉𝑜𝑢𝑠 𝑟𝑒𝑐𝑜𝑛𝑛𝑎𝑖𝑠𝑠𝑒𝑧 𝑑è𝑠 𝑙𝑜𝑟𝑠 ∶ 𝑎 ∗ cos(𝑥) + 𝑏 ∗ sin(𝑥) = 𝑟 ∗ cos(𝑥 − 𝛼)



• 𝑄𝑢𝑒𝑙𝑞𝑢𝑒𝑠 𝑝𝑒𝑡𝑖𝑡𝑠 𝑒𝑥𝑒𝑟𝑐𝑖𝑐𝑒𝑠 ∶

1. 𝑇𝑟𝑜𝑢𝑣𝑒𝑟 𝑙𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑒𝑢𝑟 𝑑𝑒 cos(7𝜋/4)

2. 𝐸𝑥𝑝𝑟𝑖𝑚𝑒𝑟 cos(3𝑥) 𝑒𝑡 sin(3𝑥) 𝑠𝑜𝑢𝑠 𝑓𝑜𝑟𝑚𝑒 𝑑𝑒 𝑝𝑜𝑙𝑦𝑛ô𝑚𝑒 𝑒𝑛 cos(𝑥) 𝑒𝑡 sin(𝑥)

3. 𝐿𝑖𝑛é𝑎𝑟𝑖𝑠𝑒𝑟 cos(𝑥)3

4. 𝐹𝑎𝑐𝑡𝑜𝑟𝑖𝑠𝑒𝑟 2 ∗ sin 𝑥 ∗ cos 𝑥 + 3 ∗ cos(2𝑥)



• 𝐼𝑛𝑑𝑖𝑐𝑒𝑠 ∶

1. Essayer à tatons de trouver un moyen d’écrire sous forme d’une somme ou différence des angles 
remarquables la valeur de l’angle 7π/4

2. 3𝑥 = 𝑥 + 2𝑥

3. 2 cos 𝑎 2 − 1 = 𝐶𝑜𝑠(2𝑎) et formule de linéarisation

4. 𝑆𝑖𝑛(2𝑎) = 2 ∗ 𝑠𝑖𝑛(𝑎) ∗ 𝑐𝑜𝑠(𝑎) et vous vous retrouvez avec le fameux cas spécial…


