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EXPONENTIELLE

® |La fonction exponentielle est I'unique fonction f dérivable sur R telle que:

Vx € R: f'(x) =f(x)
f(0)=1
B Elle est définit de la sorte:
exp : R - R}
x —e*
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EXPONENTIELLE

= Regles de Calculs:

V(x,y) € R?:
V(x,y) € R?:
Vx elR:

Vx eRetnel



B Tableau de variation + limites:
Vx € R: e* >0
exp est dérivable sur R: (e*) =e*
X — Q0 0 1 + oo | o
1 1 2
exp’(x) 5 + | lim e* = lim e* =400
: le + o0 X >—00 X —>+oo
exp(x) ’/1///.
0
lim x"e* =0
X >—00
exp est strictement croissante: : x"
v ox
Vix,y)eR%: x<yoe¥<ey
o er—-1
lim =1 Mister
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LOGARITHME

m Al'aide du corollaire du TVI, pour la fonction exp, strictement monotone,
on a le théoreme suivant:

Vx > 0, l'équation exp(t) = x admet une solution réelle unique qui vaut In(x) :

In :RiPi->R
x ~ In(x)
" D'ou,par définition:
Vx e R%: eln(x) —
Vx e R: In(e*) = x

m Jes fonctions exponentielles et logarithmes sont dites réciproques
l'une de l'autre. WMot



LOGARITHME

m Reégles de Calculs:

* V(x,y) e R}y X RL: In(x X y) =1In(x) + In(y)

X A y=In(x)
* V(x, R} X R} : — = —

(x y) € Ky + In <y> ln(x) ln(y) fonction logarithme néperien
. 1

* VxeRj} : In <—> = —In(x)

X
*+ VxeRietnel: In(x™) = nlIn(x)
* In(1) =0
+ In(e) =1
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LOGARITHME

® Tableau de variation + limites:

* In est dérivable sur R} et : * In est strictement croissante :
1 *k *k
Vx e R} : In(x) =— Vix,y) e Ry xR}: x <y e in(x) <lIn(y)
X
X 0 | e + o0
) — &
fix) = . +
. teo
— In ] — l_----_
flx)=Inx  o—
— {0 p——
i, 1nG0) = o Jm, @ = g,
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LOGARITHME

* Autres limites:

. In(x)
lim

X —>+00 X

=0

lim x In(x) =0

x —-07t
~ In(1+ x)
lim
x —-07t X

=1
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Exercices:

EXPONENTIELLE LOGARITHME
1 m Etudier la limite de: 3 m Etudier la limite de:
1
lim x%(ex — 1) m In(1 + x)
¥ e x >+ In(1 + 2x)
> m  Etudier la fonction: 4 m Résoudre
- R* 4x + 2
X - xex x—1
Tableau de variation/ limites/ asymptote ...
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