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LIMITES DE FONCTIONS

* Quand x tend vers + o, f tend vers + oo si pour tout réel A il existe unréel atel que, Vx > a,f(x) > A.

« Onnote cette limite : xETmf(x) = 400 ou f(x) T3>+

e Soit aunréeldans | etl € R. On dit que f admet pour limite | en a, noté lim f(x) = [ lorsque :
xX—a

Ve>0,3a>0Vx €el|x—a|<a - |f(x)—-1l|l < ¢

Amusez-vous a trouver par exemple la définition de lim f(x) = +oo
xX—a
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LIMITES DE FONCTIONS

Soient f et g définies sur un domaine I, a un élément ou une extrémite infinie de I,
l et I' sont des nombres réels ou infinis et k € R*.

On suppose lim f(x) = letlim f(x) = I' On a les opérations suivantes :
xX—a xX—a

limk x f(x) = k x 1 ; f) _ L
lim f Sil io;lcl—rgg(x) v
. , 1
lim f(x) + glx) =1+1 Sil=0%1lim—— = 4
x—a x—>af(x)

lim——=—o

lim £ (x) * g() = L+ I =0 N




LIMITES DE FONCTIONS

3 . 0
* 4 formes indéterminées : oo — o, (0 X 0o, o

_)
00

e Encadrement de limites :

Soient f, g, h,des fonctions définies sur I avec a un élement ou une extrémiteé infinie de I.

au voisinage de a, g(x) < f(x) < h(x) _
lim g(x) = let 11m h(x) =1 - ,lcl_r)%f(x) =
X—a
au voisinage de a, g(x) < f(x) _
xX—a
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LIMITES DE FONCTIONS

» Croissances compare€es :

lim x *In(x) =0
x—0%

lim x *exp(x) =0
X——00
_In(x)
lim

X—-+00 X

=0

* Taux de variation :
Soit f une fonction derivable ena. On a :

fl(a) — lim f(X) _f(a)

xX—a X —a
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LIMITES DE FONCTIONS

* Quelques petits exercices :
exp(exp(x)) _

e ]im =
x—+00  exp(x)
. cos(x)+x?2
e ]im () =7

x—+oo In(x)

In(x)?+cos(x)+x*+exp(—x)

e | —
x1—1>r-|¥100 ln(x)3 ‘
e lim exp(cos(x))—exp(1) _ 9

x—0 X
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e Indices :

* Changement de variable
 Encadrement

e Encadrement

 Taux de variation
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