
LIMITES DE 
FONCTIONS



• 𝑄𝑢𝑎𝑛𝑑 𝑥 𝑡𝑒𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑠 + ∞, 𝑓 𝑡𝑒𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑠 + ∞ 𝑠𝑖 𝑝𝑜𝑢𝑟 𝑡𝑜𝑢𝑡 𝑟é𝑒𝑙 𝐴 𝑖𝑙 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑒 𝑢𝑛 𝑟é𝑒𝑙 𝑎 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒, ∀ 𝑥 > 𝑎, 𝑓(𝑥) > 𝐴.

• 𝑂𝑛 𝑛𝑜𝑡𝑒 𝑐𝑒𝑡𝑡𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒 ∶ lim
𝑥→+∞

𝑓 𝑥 = +∞ ou 𝑓 𝑥 +∞

• 𝑆𝑜𝑖𝑡 𝑎 𝑢𝑛 𝑟é𝑒𝑙 𝑑𝑎𝑛𝑠  𝐼 𝑒𝑡 𝑙 ∈ 𝑅. 𝑂𝑛 𝑑𝑖𝑡 𝑞𝑢𝑒 𝑓 𝑎𝑑𝑚𝑒𝑡 𝑝𝑜𝑢𝑟 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒 𝑙 𝑒𝑛 𝑎, 𝑛𝑜𝑡é lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 = 𝑙 𝑙𝑜𝑟𝑠𝑞𝑢𝑒 ∶

∀𝜀 > 0, ∃ 𝛼 > 0, ∀ 𝑥 ∈ 𝐼, 𝑥 − 𝑎 ≤ 𝛼 → 𝑓 𝑥 − 𝑙 ≤ 𝜀

Amusez-vous à trouver par exemple la définition de  𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 = +∞
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𝑆𝑜𝑖𝑒𝑛𝑡 𝑓 𝑒𝑡 𝑔 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒𝑠 𝑠𝑢𝑟 𝑢𝑛 𝑑𝑜𝑚𝑎𝑖𝑛𝑒 𝐼, 𝑎 𝑢𝑛 é𝑙é𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑜𝑢 𝑢𝑛𝑒 𝑒𝑥𝑡𝑟é𝑚𝑖𝑡é 𝑖𝑛𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑑𝑒 𝐼,
𝑙 𝑒𝑡 𝑙′ 𝑠𝑜𝑛𝑡 𝑑𝑒𝑠 𝑛𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒𝑠 𝑟é𝑒𝑙𝑠 𝑜𝑢 𝑖𝑛𝑓𝑖𝑛𝑖𝑠 𝑒𝑡 𝑘 ∈ 𝑅∗.
𝑂𝑛 𝑠𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 lim

𝑥→𝑎
𝑓 𝑥 = 𝑙 𝑒𝑡 lim

𝑥→𝑎
𝑓 𝑥 = 𝑙′ 𝑂𝑛 𝑎 𝑙𝑒𝑠 𝑜𝑝é𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛𝑠 𝑠𝑢𝑖𝑣𝑎𝑛𝑡𝑒𝑠 ∶
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lim
𝑥→𝑎

𝑘 ∗ 𝑓 𝑥 = 𝑘 ∗ 𝑙

lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 ∗ 𝑔 𝑥 = 𝑙 ∗ 𝑙′

𝑆𝑖 𝑙′ ≠ 0, lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥

𝑔 𝑥
=

𝑙

𝑙′

𝑆𝑖 𝑙 = 0+, lim
𝑥→𝑎

1

𝑓 𝑥
= +∞

𝑆𝑖 𝑙 = 0−, lim
𝑥→𝑎

1

𝑓 𝑥
= −∞

lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 + 𝑔 𝑥 = 𝑙 + 𝑙′



• 4 𝑓𝑜𝑟𝑚𝑒𝑠 𝑖𝑛𝑑é𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛é𝑒𝑠 ∶ ∞ − ∞, 0 × ∞,
∞

∞
,

0

0

• 𝐸𝑛𝑐𝑎𝑑𝑟𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑑𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑒𝑠 ∶

𝑆𝑜𝑖𝑒𝑛𝑡 𝑓, 𝑔, ℎ, 𝑑𝑒𝑠 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛𝑠 𝑑é𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒𝑠 𝑠𝑢𝑟 𝐼 𝑎𝑣𝑒𝑐 𝑎 𝑢𝑛 é𝑙é𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑜𝑢 𝑢𝑛𝑒 𝑒𝑥𝑡𝑟é𝑚𝑖𝑡é 𝑖𝑛𝑓𝑖𝑛𝑖𝑒 𝑑𝑒 𝐼.

 
𝑎𝑢 𝑣𝑜𝑖𝑠𝑖𝑛𝑎𝑔𝑒 𝑑𝑒 𝑎, 𝑔(𝑥) ≤ 𝑓(𝑥) ≤ ℎ(𝑥)

lim
𝑥→𝑎

𝑔 𝑥 = 𝑙 𝑒𝑡 lim
𝑥→𝑎

ℎ 𝑥 = 𝑙 → lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 = 𝑙

 
𝑎𝑢 𝑣𝑜𝑖𝑠𝑖𝑛𝑎𝑔𝑒 𝑑𝑒 𝑎, 𝑔(𝑥) ≤ 𝑓(𝑥)

lim
𝑥→𝑎

𝑔 𝑥 = +∞ → lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 = +∞
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• 𝐶𝑟𝑜𝑖𝑠𝑠𝑎𝑛𝑐𝑒𝑠 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑎𝑟é𝑒𝑠 :
lim

𝑥→0+
𝑥 ∗ ln(𝑥) = 0

lim
𝑥→−∞

𝑥 ∗ exp(𝑥) = 0

lim
𝑥→+∞

ln 𝑥

𝑥
= 0

• 𝑇𝑎𝑢𝑥 𝑑𝑒 𝑣𝑎𝑟𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 ∶
𝑆𝑜𝑖𝑡 𝑓 𝑢𝑛𝑒 𝑓𝑜𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑é𝑟𝑖𝑣𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑒𝑛 𝑎. 𝑂𝑛 𝑎 ∶

𝑓′ 𝑎 = lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 − 𝑓(𝑎)

𝑥 − 𝑎
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• 𝑄𝑢𝑒𝑙𝑞𝑢𝑒𝑠 𝑝𝑒𝑡𝑖𝑡𝑠 𝑒𝑥𝑒𝑟𝑐𝑖𝑐𝑒𝑠 ∶

• lim
𝑥→+∞

exp exp 𝑥

exp 𝑥
= ?

• lim
𝑥→+∞

cos 𝑥 +𝑥2

ln 𝑥
= ?

• lim
𝑥→+∞

𝑙𝑛 𝑥 2∗cos 𝑥 +𝑥2+exp −𝑥

ln 𝑥 3 = ?

• lim
𝑥→0

exp cos 𝑥 −exp(1)

𝑥
= ?
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• 𝐼𝑛𝑑𝑖𝑐𝑒𝑠 ∶

• 𝐶ℎ𝑎𝑛𝑔𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡 𝑑𝑒 𝑣𝑎𝑟𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒

• 𝐸𝑛𝑐𝑎𝑑𝑟𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡

• 𝐸𝑛𝑐𝑎𝑑𝑟𝑒𝑚𝑒𝑛𝑡

• 𝑇𝑎𝑢𝑥 𝑑𝑒 𝑣𝑎𝑟𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛
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